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Model dwuokresowej uzytecznosci

Konsument

o Dzisiaj dysponuje dochodem nominalnym my, a jutro my;

o Dzisiaj wybiera poziom konsumpcji w wielkosci ¢, a jutro c;
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Model dwuokresowej uzytecznosci

@ Zatézmy, ze dzisiaj wybierze poziom konsumpcji ¢; > 0 :

o jeli ¢; nie przekroczy dochodu nominalnego tzn. ¢; < my to
reszte m; — ¢; zdeponuje w banku po stopie procentowej r > 0
i jutro bedzie miat (my — ¢1)(1 + r) oszczednosci;

o jesli przekroczy dochéd nominalny tnz. ¢; > my, to reszte
c1 — my musi pozyczy¢ z banku a jutro bedzie miat
(c1 — my)(1 + r) dtugu do sptacenia;

@ Jutro otrzyma my dochodu i ma oszczednosci lub diug w
banku. Cata kwote ktéra ma do dyspozycji przeznacza na
konsumpcje ¢:

o jesli ¢ < my to ma zaoszczedzone (my — ¢y )(1+r) i
dodatkowo m, dochodu, a wszystko co ma do dyspozycji
przeznacza na konsumpcje

=my+(m —c)(l+7r)
o jesli ¢ > my to sptaca (my — c1)(1 + r), zatem skonsumuje
=my—(cc—m)(l+r)=me+(m —c)(l+r).



Model dwuokresowej uzytecznosci

Zatozenie

Funkcja miedzyokresowej funkcji uzytecznosci u: Ry x Ry — R
jest wklesta oraz klasy C2.

Whtedy z twierdzenia Kuhna-Tuckera wynika, ze (¢f, c3) jest
optymalna sciezka konsumpcyjna wtedy i tylko wtedy gdy istnieje
nieujemny mnoznik Lagrange'a A* taki, ze (cf, c;, \*) jest punktem
siodtowym funkcji Lagrange'a

LA a,a)=ulc, ) +AX(1+r)m+m—ca(l+r)— ).
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Model dwuokresowej uzytecznosci

Prowadzi to do nastepujacego uktadu réwnam

%cl u(ef,c5) = A1+r),
8(; U(C17C2) >\7
ag(l+rn+c=04r)m + m.
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Stata elastyczno¢¢ uzytecznosci

Niech u(cr, @) = cf'c; ™%, o € (0,1). Wiemy:
@ « - elastycznos¢ z konsumpcji 1 dobra;

@ 1 — « - elastyczno$¢ z konsumpcji 2 dobra.
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Stata elastyczno¢¢ uzytecznosci

Po przyréwnaniu do zera pochodnych czastkowych funkg;ji
Lagrange'a:

o)

aé’l u(er, e3) = AL +r),

652 u(c]_ ) C2) >\7
ag(l+rn+c=04r)m + m.
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Stata elastyczno¢¢ uzytecznosci

Dalej
du * ok
a”(ﬁ :S5) 1
Zu(cf.c3) (147),

Gd(l+r)+c=04+r)m + mo.
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Stata elastyczno¢¢ uzytecznosci

8u

Wstawiajac 22 = a(c})* 1 (c3)~ oraz ac =(1—-a)(e)* ()™

Oé(C*)ail(C*)lia
© (e = (1+7),
Gg(l+r)+c=0+r)m + mo.

Stad

{ (im = (L0,
TA+r)+c=>0+r)m + m.
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Stata elastyczno¢¢ uzytecznosci

Wstawiajac 3 ‘9“ = a(c)*1(c3) oraz 68: =(1—a)(c)*(c5) @
a(c*)a—l(c*)l a
Tt~ 3+
a(l+r)+c=>0+r)m + m.

Stad
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Stata elastyczno¢¢ uzytecznosci

Stad

¢ =52+ n)d,
G(l4+r) +X2(1+r)f =1+ r)m + ms.
dzisiejsza wartos¢
Zatem jutrzejsz,i\godochodu

i =1=a)((1+r)m + m), c{‘:a<m1+%+rm2>.
x _ _(A4r)mi4+ma g .
G =« : a=0-a)((1+4r)m + m)
jutrzejsza warto$¢ dzisiejszego docho

1+r
Konsumpcja dzisiejsza zalezy od dzisiejszej wartosci dochoddw.

Konsumpcja jutrzejsza zalezy od jutrzejszej wartosci dochodow.
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Stata elastyczno¢¢ uzytecznosci

Ze wzoréw
{ cf:a<m1+1i+rm2>.
=1 —a)((1+r)m + my),
wnioskujemy
e Gdy dochody nominalne nie zmaleja w obu okresach, nie
zmaleje tez konsumpcja w obu okresach;

o Gdy wzrosnie elastyczno$¢ uzytecznosci wzgledem dobra w
pierwszym okresie, co oznacza spadek elastycznosci dobra w
drugim okresie, wzroénie konsumpcja dobra w pierwszym
okresie, a spadnie w drugim;

@ Wraz ze wzrostem stopy procentowej, spadnie konsumpcja
we wczesniejszym okresie na rzecz konsumpcji w drugim
okresie.
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Stata elastyczno¢¢ uzytecznosci

Matematyczne uzasadnienia powyzych wnioskéw:
@ Gdy dochody nominalne nie zmaleja w obu okresach, nie
zmaleje tez konsumpcja w obu okresach:
% =a>0 ﬁ -
om om 1+r
@ Gdy wzroénie elastyczno$¢ uzytecznosci wzgledem dobra w
pierwszym okresie, co oznacza spadek elastycznosci dobra w
drugim okresie, wzro$nie konsumpcja dobra w pierwszym
okresie, a spadnie w drugim;
* *
%C;:ml-f-lirm2>0 aa(z:—ml—ljlrrm2<0.
o Wraz ze wzrostem stopy procentowej, spadnie konsumpcja
we wczesniejszym okresie na rzecz konsumpcji w drugim
okresie.
ocf amo dcs

or __m<0 or = (1 =a)mi >0.
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